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1" }'ECTORT IN FLAI{
r.1 SEGIUENTE ORIENTATE

l. Fie .ABCO un paralelogram 6i O interseclia diagonaleior"

Sd se precizeze toate perechiie de segmente orientate din figur*
care:

a) au aceeagi norni[ b) au aceeaqi direc{ie

c) au aceiaqi sens ii) sunt eehipolenie.

2. Fie ABCDEF un tiexagon regulat in care se duc

diagonalele *rari [AD], iFIrl. tCFl concureiltr in O. S* se

precizeze toate perechile de segrneqle crjentate din fi.gurd ca:e;

a) au aceea$i normi b) au aceeaqi direcfie

c) au acelagi sens d] suat echipolente-

3. Si se demonstreze c5:

aS TE*TE<+ABCD este Paralelogram;
b) AF-ilD c;Ee -gD

4, Fie segmentui orientat ag Si O un punct irr plan. Si se

arate cd existd Ei este unic un punct C in plan astfel incit
eE*m.

5. Fie O un punct in plan $i AB un segmeni orientat. SI se

giseascl locul geometric al segrnentelor orientate cu originea in

O gi care:

a) au aceeqsi norm6 b) au aceea$i direcfie.lj$
c) au acelagi sens d) sunt echipolente cu A8 '

6. Fie ABCD un paraleiagram gi O punctul de intersecfie

al diagonalelor. Sd se derrcnstr:1e relalia:

OA+OB +OC +OD =A .

7" Fie ABC un triunghi oarecare 9i Dmi.jlocul lui BC' Sl
se demonstreze reiafia:



{er+.ac-},

S" Fie ABCil un paralelogram qi # inrerseclia
diagcnalel<ir" SE se demonsrreze relaliile:

l--ia) A(r = - (AB + ACt; b) BO =: {Be + 8Cl;i2
i*_l

c) {l{l = : (CB +Cl)t ; d) DO =:- tn;f + nCl2 2'
9" Fie ,48C un triunghi echilateral pi O cenlrul cercului

circurnscris. Si se demonstreze relaliile:
a; loa+oil=locl

1S" Fie ABCD un pirrat pi E simerncul luj # fald de
SE se dernonstreze reiatia:

i **ep=,qg,
11. Fie A8{"'D{F un h*xagon regular gi O punctui

interseclie al diagonalelor. SE se demonstlze relaliilei
a) OA+OD= dE+Oe=OC+Of =tt;
b) ?'(,,lB +TF t = A--o ;

c)2"A8+AF=AC.

12. Fie ABCD un romb cu ,4 = 60",
a) Si se demcnstreze rela{ia:

i^q.Jr{+jcoj.i*i=o IrDj
b) sa se carculeze: l*. *l$i iBA+rcj"

l:], Fie ABCD un dreprunghi. Si se dernonsrreze relafia:

i*- *i=1.4D**j

C.

I

AD=).}

b) OA+OB+#C=0"

t4" Fie ABCD utl paralelcgram 5i O punctul de

intersectie al diagonalelor.
a) Sl se demonstreze ci;

'r --- I 
--Ao =!. teE+act si Bo = L' (BA+ BC).12

b) Sd se calculeze ion+o4]l,1

1,5. Fie triunghiul oarecareA8C 9i triunghiurile echilateraie

ABM,6Clf 9i ACP constmite spre exteriorul trinnghiului dar-

Sd se arate ci segmenteie onentate AA'. BP, C*l au nonne

ega1e.

f6. Fie ABC un triunghi oarecare, BB' Ei CC'

bisectcare, iar i = BB'nCrl'. Prin / se duce dreapta MNilBC

unde "t14 e AB, N e AC -

Sh se demonstreee relalia:

L7. Fie ASC un rriunghi in care S=50" 5i BC *2'AB'
$tiind cI indl{imea AD qi bisectcarea SE se intersecteazh ?n / ,

sI se demonstreze relalia:

1rl.i*l =t1*l

18" Fie ABC un triunghi oarecars qi BB', CC' iniltimi. S5

se demonstr eze cloaca lra'i= l.tl , atunci l*l = i*l
19. Pe laturile rombului ABCD se construiesc in afara lui

pitratelc ABEF qi ADGH .

Si se demonstreze cd l*1= l*l



1.3 vgcToRL OFnRATrr cu vsc"rsRr

i.. Fie lASi un sfgment Ei S rnijlocul segmenrului {,,{Sl.
Stabiliti vectr:r:ii egal i.

?. Fi* ASC un triu*giri dreptunghic in rl 6i ,,tr{ rnijic,cul
ip*tenuzei iSCl" idenrifica{i gnrpe de v.ecrcri egali gi grxpe de
vr:cli'ri filr* iru acceagi nor.nri.

3. Fi* ASCI) il$ paraleicgram pi {L intersrclia
diagona?elcr paralel*gramul*i. identificali grupe de vectori egali
gi grupe de vecrori eare au aceeagi norm1.

4. Fle A$i1}&f, un hexago* r*gular gi {t i::rers*cfie
diagt:naieior h*xag*nului. Id*niiflca;i g::upe de 

'eciori 
egali si

grupe de l'*clr,'r: {are au ac*eagi normi.

S Fie ASC un tii*whi cai"rcard gi ,&f ,.&. fi i*ijicacr:lc
laiuril*r 4S, Sf gi respec{iv {X . SA se calcr:l*ze:

++
^\ d l4 , ttr- -'ai Alvl+f-iU Lt) I'Al+C'r'v" c) Ap+pC

*: ,ie+ r,i.tr *; ,i,q+ ic ri ;rtd+ #.
S" Fie dSCJf un rcmb gi {i pun*ui de inrerscc{ie aJ

diagonalel*r rorr:buiuj" Si se calculeze :
f

a] A0+C{3
'i-

d) ft{.t+Gt}

+*
b) A8+CD

4-
e) A8+,4D

c) 48+ SS
+*

D *#+#/].
7 Fie a{iin\F un hexagon regular qi S punct*l de

intersecgie ai diagonalelcr hexagonuiui. Sd s* calculeze:
9+-9

a) A{i+ Et+Cl)
4.44

c) A$+{i$+ i}f
4+-+

r'! ,4.$+ 8C+ {F

+d4

lrl AF+ FE+ Efi
i+1

d) A,F+ OB+ AB
*4-

f) A0+ $O+ DE .

I

8. Fie ABCD un paralelogram $i O punctul de intersecfie

al diagonalelor paraleiogramului. Si se calculeze:
+t

a) AD*BC
{.t

d) oB* Do

-r+
b) Ao*oc

ti

*J AB*CB

4*t
b) Ag+2.8N

es
ej 3.BN- MP

9d

c) AB*DC
49

f) AD* BD ,

tt

c) AB+2.AP
9+

0 4.NP* 8A.

9. Fie ABC un triunghi oarecare $i I4,N,P mijloacele

iaturilor AB, BC qi respectiv CA . Sn se calculeze:

t+
a) AB+ 2.NI'

-+ '+

d) 2. Alvl + NP

10. Fie AI*C un triunghi oarecare. Atunei are loc relatia:

,in* dc*& * d.

11. Fie ABf un triunghi oarecare. Sb se aduc5 la forma cea

mai simpl[ expresiile vectoriale:
4++4+-

a) A8+ BC+2'{A; b) AB+ 2'BC+T'CA.

12. Fie ABC un riunghi oarecare 6i O uu punct arbitrar in

plan. Atunci are loc relatia:

;B-;c =6n*ob.

l3. Fie A\ICD un patrulater oarecare. Sd se demon$treze

relaliiie:
't4+*t9

a) A8+ BC+CD+DA*0;
d+' 4994

b) AIJ+ BC+CA= BC+CD+ DB;
9+++

c) AB+ BC+CD=AD.

14, Fie AttCl) un patrulater oarecal€. Sfi se dernonstreze

reialiile:
11_r4444'

a) AB+ BC=AD+DC; b) AIJ+ 8C+2'CD+7'fiA=CA.



b)

c)

15. Fie ASCD un parulater $arecare. Sd se aducft la fbrma
cea mai simplE expresiile vectoriale;

_r'++
al A8+ 2. 8C+2.CD+Z.tlA;

+.tii
2 " A8+3. .SC+ 2" CD+ Z. DA;

9+
.48+ 8C+ 2.CD+2.DA+ AC .

16" Fie AECDE un pentagolr. SS se demonstreze relafiile:
-tj+++

AB+ tC.+ CD = AE+ ED;
t-)-994
TA+ A8+ IIC * ED+ DC :
-t --) ..+ .4 9 -)

A#+ BC+CA* AII+ ED+ DA "

17" Yie ABCDEF un hexagon regulat. SI se demonstreze
relafiile:

d$.44+4
a) At]+ BC+CD = AF+ FE+ ED;

'++4:+S,9
bj A8+ 8C * AF+ I"'E+ Eb+ DC :

++.-aI-+-.+
c) AC+CE+HA=BD+DF+FB"

18" Fie A/JC un triunghi $arecare. sd se determine vecrorul{
"r: cars verificfr egalitat*a:

? . t.ie+ z . r?+ Ca* ll * .i,e+ I , nb+ q.dd 
.

{9" Fie AfiCD un patruiater oarecare. Si se tletermine
-t

vectuml J carc veriflc& egalihtea;

z"{i'n+z.gc+cnn ria*h= {c* fc .

20. Fie ,48Ci) un paralelograrn. SI se dem.nstreze relalia:
-J + _,

AC+ BI) =2.Afr .

o]

b)

c)

1{}

21. Fie {AB) un segment qi M un punct in plan' S[ se

demonstreze c[ M este rnijlocui segmcntului (Afi) daci qi

1-cd

numai dac6 MA+ IvfB *A '

2?. Fie A#C un triunghi oarecare 9i M nrijlocul iaturii

IrC. Sf se demonstreze relafiile:
-)+-r4di+-t

a) AS+ BM * AC+CM bj AM =- (Aff+AC)
L

S3.FietriunghiulABCPil),E,Finijloacelelaturilar

(fiC), (AC) qi respectiv (AB)"Not[m itl =7, pi 'ic 
* i '

SI se clesco*rpunl dupl vpctorii ; 9i ; vectorii:
4-i44+i

BF, AE, BC, NC, AD, BE .

24" Fie ABCI:)'un patrulater oarecarc qi M mijlncul laturii

CD . Sa se demonslreze relafia: ifrf * {*f * fc* ii: '

25. Fis AI]{D un paralelogram 6i O intersec{ia

diagonalelor.

a) Sa se <iescompun* dup5 vectorii AS 9i AO vectorii:
-t441t

A#. BC, CD,AC 5i BD.

b) Sa se ciescompund dup[ vectorii de li fig vectorii:
6rd-{++

A.B,BC, CD, AC 9i BI).

?"6. Fie ABC un triunghi oarecrare 9i I{,N,F mijioacele

laturjlor BC, AC qi respectiv Af . SA se dernonstreze relafia:

AM +'BN+ CP = O .

d4

a,h . S'a se demonstrcze relaliiie:

1".*!r*lr*l
b) l'- al< lol*lallillll
H

27. Fie vectorii
l-- -t i-l l-l

a) la+ irl s loi + itrl ;

lillli



,L

rJ TESTE DE EYALUARE
Testul l

. 1. Sd se gdseascX condi;ia necesar[ gi suficienri pentni ca
trei vectori sd formeze. un rriunghi.

2. sE se dernonstreze ci se poate constnri ur triunghi avdnd
ca laruri medianele unui triunghi dat,

3. Fie A8C un triunghi c,arecare qi /t/ mijlocul larurii BC 
"Sd se demonstreze relagiile:

4i-!

a) Afr+ 3 .CA = Z. (MA-t^ CB) :

b) l. db+ a .& = z,tiln+ fel ;
++4

c) 2.(CA - MA) = CB .

4. Fie ABCDEF un hexagon reglrlat qi O punctul de
intersecfie al diag*'aieror sale. si se deionsrreze relafiile:

.+++-9 1,
AB+ AC+ AD+ AE+ AF *$" 46 .

5. Fie .ABC un triunghi oarecare 1si 0 centrul stru de

greutat€^ Si se exprinre vecrorul et in {unc{ie rf* ,il: $i ;C.
6. Fie ABC un triunghi oarecare ;i G un puncr in plan. Si

se demonsffeze cr 6 esfe cenfrur de greutate at tr-iunghiurui

ABC dacd pi nurnai daca &+Clncb = ti.
?. Fie ABC{) un p[trat qi O inrersec{ia diagonalelor.

a) Sd se descompund dupi vecrarii 6e ;;i dn vecrorii:
4-4{,

AB, BC, CD, AC gi 8D.

b) sa se descompuni crupi vecrorii io qi iB vecrorii:
+,1-rt.9-,

AB, BC,CD, DA,, AC Si BD.

l? l3

2. COt I\IARITATA, CONCURENTA,
PARALETISM - CALCUL VECTORIAL iN

GEOMETRIA PLANA
2.1 VECTORI COI,INIARI

1. Fie ABCD un paralelograrn. Punefi in tvidenli grupe de

veotori coliniari.

2. Fie ABC[) un trapez. Puneli fn evidenl5 grupe de vectori

coiiniari.

3. Fie ABCDEF un hexagcn regulat' Puneli in evidenld

grupe de vectori coliniari.

4, Fie AIIC un triunghi oarecare 9i M , N mijloacele

laturilor (AB) li respectiv (AC). Sh se demoilstreee cb vectorii
9 --)

MN qi SC sunt coiiniari.

5. frie A8C un triunghi oarecare 9i M mijlocul lui AC.
Fie N sirnetricul punctului B fa{5 de punctul M .

Sb se dernonstreze c5:
4+

a) Vectorii AN 6i BC sunt coliniari.
-4 -,

b) Vectorii NC ;i AB sunt coliniari.

6. Fie ABC un triunghi oarecare. Pe prelungirile laturilor

[ral qi [ce] se iau segmentele [eM ] * IABI $i [AN] * [ac] .

Sd se dernonstreze cE vectorii ,rltv qi ab sunr ceiliniari.

7. ln triunghiul asculitunghic ABC prelungim inil{imea

[an] cil segrnentul [nn'j*[an]. Sh se demonstreze cX

qa

vectrrii D'J? 6i A{: $unt coliniari dacfl qi numai dacb

[ac1= [nc]"


